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ΛΥΣΕΙΣ ΕΤΟΥΣ 2007 

ΘΕΜΑ 1ο 

α) 

Διάστημα  Συχνότητα ݒ௜  
Μέσο διαστήματος 

௜ܭ  
 ௜ܭ௜ݒ

Σχετική 
Συχνότητα 

௜݂%

Σχετική 
αθροιστική 
συχνότητα % 

[2,4)  3  3  9  12  12 
[4,6)  6  5  30  24  36 
[6,8)  8  7  56  32  68 
[8,10)  5  9  45  20  88 
[10,12)  3  11  33  12  100 

Αθροίσματα  25    173  100   
 

β)   Είναι: ݔҧ ൌ ଵ଻ଷ
ଶହ

؆ 6.92 ݉݅݊. 

γ)   8 ൅ 5 ൅ 3 ൌ 16 δρομολόγια. 

δ)  
ଷ

ଶହ
൅ ଺

ଶହ
൅ ଼

ଶହ
ൌ ଵ଻

ଶହ
؆ 68%.  

ΘΕΜΑ 2ο 

α)  lim
௫՜଴శ

݂ሺݔሻ ൌ lim
௫՜଴శ

௫యିସ௫మାଷ௫
୶మି୶

ൌ lim
௫՜଴శ

୶൫௫మିସ௫ାଷ൯
୶ሺ୶ିଵሻ ൌ lim

௫՜଴శ

௫మିସ௫ାଷ
୶ିଵ

ൌ ଷ
ିଵ

ൌ െ3 

β)    lim
௫՜଴ష݂ሺݔሻ ൌ lim

௫՜଴ష
ሺe୶ െ αሻ ൌ 1 െ α 

γ)   Πρέπει: 

lim
௫՜଴శ

݂ሺݔሻ ൌ lim
௫՜଴ష݂ሺݔሻ ฻ െ3 ൌ 1 െ α ֞ α ൌ 4  

δ)  Για να είναι η f συνεχής στο x=0 πρέπει και αρκεί: 

lim
௫՜଴

݂ሺݔሻ ൌ ݂ሺ0ሻ ֞ െ3 ൌ െ3 ൅ ߚ ฻ ߚ ൌ 0  

ΘΕΜΑ 3ο 

α)  Αφού η ݂ είναι παραγωγίσιμη και παρουσιάζει τοπικό ακρότατο στο σημείο ݔ଴ ൌ 1 
(εσωτερικό σημείο του Թ), σύμφωνα με το θεώρημα Fermat θα είναι: 



 

݂ᇱሺ1ሻ ൌ 0 

Για να ανήκει στο διάγραμμα της ݂ το σημείο Α(1,0), πρέπει: 

݂ሺ1ሻ ൌ 0 

Είναι: ݂Ԣሺݔሻ ൌ ݔ2 ൅ οπότε ݂Ԣሺ1ሻ ,ߢ ൌ 2 ൅  :Επομένως έχουμε τις συνθήκες .ߢ

ቊ
݂ᇱሺ1ሻ ൌ 0

݂ሺ1ሻ ൌ 0
฻ ቊ

2 ൅ ߢ ൌ 0

1 ൅ ߢ ൅ ߣ ൌ 0
฻ ቊ

ߢ ൌ െ2

ߣ ൌ 1
 

β)    Έχουμε: ݂ᇱᇱሺݔሻ ൌ ሺ2ݔ ൅ ሻᇱߢ ൌ 2  

γ)     Έχουμε:  

݂ሺݔሻ ൅ ݂ᇱሺݔሻ ൅ ݂ᇱᇱሺݔሻ ൌ ሺݔଶ െ ݔ2 ൅ 1ሻ ൅ ሺ2ݔ െ 2ሻ ൅ 2 ൌ ଶݔ ൅ 1 ൐ 0, ݔ׊ א Թ 

ΘΕΜΑ 4ο 

α)   ݂ᇱሺݔሻ ൌ ଵ଴
௫

െ ,ݔ10 ݔ ൐ 0 

β)   Είναι: ݂ᇱሺݔሻ ൌ ଵ଴
௫

െ ݔ10 ൌ ଵ଴ିଵ଴௫మ

௫
ൌ ଵ଴ሺଵି௫ሻሺଵା௫ሻ

௫
 

Άρα, ݂ᇱሺݔሻ ൌ 0 ฻ 10ሺ1 െ ሻሺ1ݔ ൅ ሻݔ ൌ 0 ฻ ቊ
ݔ ൌ 1

ݔ ൌ െ1 ሺߩߩߧߨߙίߡߙ߬ߝ߬ߨሻ
 

       
1 െ  ݔ   +  ‐ 
1 ൅  ݔ   +  + 

 ݔ   +  ൅
݂’ሺݔሻ    +  ‐ 
݂ሺݔሻ       

 

γ)   Η ݂ παρουσιάζει ακρότατο για ݔ ൌ 1 με τιμή ݂ሺ1ሻ ൌ െ5, το οποίο είναι ολικό 
μέγιστο. 

δ)  Επειδή το ݂ሺ1ሻ ൌ െ5 είναι ολικό μέγιστο της ݂ έπεται ότι είναι ݂ሺݔሻ ൑ ݂ሺ1ሻ, ݔ׊ א
ሺ0, ൅∞ሻ, δηλαδή είναι: ݂ሺݔሻ ൑ െ5, ݔ׊ א ሺ0, ൅∞ሻ. 
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0


