
 

ΕΙΔΙΚΕΣ ΕΙΣΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ ΑΠΟΦΟΙΤΩΝ Β΄ ΚΥΚΛΟΥ ΗΜΕΡΗΣΙΩΝ 
ΤΕΧΝΙΚΩΝ ΕΠΑΓΓΕΛΜΑΤΙΚΩΝ ΕΚΠΑΙΔΕΥΤΗΡΙΩΝ  

ΛΥΣΕΙΣ ΕΤΟΥΣ 2005 

ΘΕΜΑ 1ο 

α) 

Τιμές ݔ௜   Συχνότητα ݒ௜   Αθροιστική Συχνότητα   ௜ݒ௜ݔ
0  11  11  0 
1  14  25  14 
2  17  42  34 
3  5  47  15 
4  3  50  12 

Αθροίσματα  50    75 
 

β)  Η μέση τιμή είναι: ݔ ൌ ∑ ௫೔ఔ೔೔
∑ ఔ೔೔

ൌ ଻ହ
ହ଴
ൌ 1.5 

γ)  Επειδή έχουμε συνολικά 50παρατηρήσεις η διάμεσος είναι το ημιάθροισμα της 25ης 
και της 26ης παρατήρησης. Η 25η παρατήρηση είναι έχει τιμή 1, ενώ η 26η έχει τιμή 2. Άρα: 

ߜ ൌ
1 ൅ 2
2

ൌ 1.5 

δ)  Το εύρος είναι: ܴ ൌ 4 െ 0 ൌ 4 

ΘΕΜΑ 2ο 

α)   Έχουμε:  lim
௫՜ିଵష

݂ሺݔሻ ൌ lim
௫՜ିଵష

௫మିଵ
௫ିଵ

ൌ lim
௫՜ିଵష

ሺ௫ିଵሻሺ௫ାଵሻ
௫ିଵ

ൌ lim
௫՜ିଵష

ሺݔ ൅ 1ሻ ൌ 0 

β)   Έχουμε:  lim
௫՜ିଵశ

݂ሺݔሻ ൌ lim
௫՜ିଵశ

ሺݔߢ ൅ ሻߤ ൌ െߢ ൅   ߤ

γ)   Έχουμε:  lim
௫՜ଵష

݂ሺݔሻ ൌ lim
௫՜ଵష

ሺݔߢ ൅ ሻߤ ൌ ߢ ൅  ߤ

δ)  Έχουμε:  lim
௫՜ଵశ

݂ሺݔሻ ൌ lim
௫՜ଵశ

ሺݔଶ ൅ ݔ2 ൅ 5 ൅ ሻݔ݈݊ ൌ 1 ൅ 2 ൅ 5 ൅ 0 ൌ 8 

ε)  Το  lim
௫՜ିଵ

݂ሺݔሻ υπάρχει αν και μόνο αν:  lim
௫՜ିଵష

݂ሺݔሻ ൌ lim
௫՜ିଵశ

݂ሺݔሻ ฻ 0 ൌ െߢ ൅  ߤ

Το lim
௫՜ଵ

݂ሺݔሻ υπάρχει αν και μόνο αν:  lim
௫՜ିଵ

݂ሺݔሻ ൌ lim
௫՜ଵశ

݂ሺݔሻ ฻ ߢ ൅ ߤ ൌ 8 

Επομένως πρέπει να αληθέυουν ταυτόχρονα τα: 

ቊ
െߢ ൅ ߤ ൌ 0

ߢ ൅ ߤ ൌ 8
฻ ቊ

ߤ ൌ 4

ߢ ൌ 4
 



 

ΘΕΜΑ 3ο 

α)  ݂΄ሺ0ሻ ൌ 0ଶ– 2.0 ൌ 0 και ݂΄ሺ2ሻ ൌ 2ଶ– 2.2 ൌ 0 

β)    Έχουμε: ݂΄ሺݔሻ ൌ –ଶݔ ݔ2 ൌ ݔሺݔ െ 2ሻ 

Τα στασιμα σημεία είναι αυτά όπου:  ݂΄ሺݔሻ ൌ 0 ֞ ݔሺݔ െ 2ሻ ൌ 0 ֞ ቊ
ݔ ൌ 0

ݔ ൌ 2
 

Σχηματίζουμε τον επόμενο πίνακα:  

       
 ݔ ‐  +  + 

ݔ െ 2  ‐  ‐  + 
݂’ሺݔሻ  +  ‐  + 
݂ሺݔሻ       

 

Άρα η ݂ είναι γνήσια αύξουσα στα διαστήματα ሺെ∞, 0ሻ και ሺ2, ൅∞ሻ και γνήσια φθίνουσα 
στο διάστημα ሺ0,2ሻ. 

γ)   ݂ᇱᇱሺݔሻ ൌ ൫݂ᇱሺݔሻ൯ᇱ ൌ ൫ݔଶ– ൯ݔ2
ᇱ
ൌ ݔ2 െ 2 

δ)  Αφού ݂’’ሺ0ሻ ൌ െ2 ൏ 0 στο ݔ଴ ൌ 0 έχουμε τοπικό μέγιστο. Αφού ݂’’ሺ2ሻ ൌ 2 ൐ 0 στο 
଴ݔ ൌ 2 έχουμε τοπικό ελάχιστο. 

ε)  Είναι: ݂΄ሺݔሻ ൌ –ଶݔ ݔ2 ൌ ቀଵ
ଷ
ଷݔ െ ଶቁݔ

ᇱ
֜ ݂ሺݔሻ ൌ ଵ

ଷ
ଷݔ െ ଶݔ ൅ ܿ. Για τον υπολογισμό της 

σταθεράς ܿ θέτουμε ݔ ൌ 0, οπότε: ݂ሺ0ሻ ൌ ܿ ֞ ܿ ൌ 2005. Επομένως, είναι: 

݂ሺݔሻ ൌ
1
3
ଷݔ െ ଶݔ ൅ 2005, ݔ א Թ 

ΘΕΜΑ 4ο 

α)   ܰሺ0ሻ ൌ 1000 

β)   Είναι: ܰᇱሺݐሻ ൌ ൫2ݐଷ – ݐଶ  ൅  ݐ5  ൅  1000൯
ᇱ
ൌ ଶݐ6 െ ݐ2 ൅ 5 

γ)   ܰᇱሺ2ሻ ൌ 24 െ 4 ൅ 5 ൌ 25 (δελφίνια/έτος) 

δ)  ሺ10ሻߋ ൌ 2000 െ 100 ൅ 50 ൅ 1000 ൌ 2950 (δελφίνια) 

0 2െ∞ ൅∞
0

0 0


