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ΘΕΜΑ 1ο 

α)  Είναι: ߥ ൌ ଴ߥ ൅ ଵߥ ൅ ଶߥ ൅ ଷߥ ൅ ସߥ ൅ ହߥ ฻ 25 ൌ 4 ൅ ଶߥ ൅ 5 ൅ 4 ൅ 3 ൅ 2 ฻ ଶߥ ൌ 7 

Επομένως συμπληρώνουμε τον πίνακα ως εξής: 

Αριθμός παιδιών ݔ௜ Συχνότητα ݒ௜   Αθροιστική Συχνότητα  Σχετική συχνότητα (%)  ௜݂%
0  4  4  16 
1  7  11  28 
2  5  16  20 
3  4  20  16 
4  3  23  12 
5  2  25  8 

Αθροίσματα      100 
 

β)  Η επικρατούσα τιμή είναι 1 (παιδί), διότι έχει τη μεγαλύτερη συχνότητα (7). 

γ)  Αφού έχουμε 25 παρατηρήσεις η διάμεσος είναι η 13η παρατήρηση, η οποία έχει τιμή 
2. 

δ)  16% 

ε)  4 ൅ 7 ൅ 5 ൌ 16 οικογένεις έχουν μέχρι και 2 παιδιά 

ΘΕΜΑ 2ο 

α)   Έχουμε:  lim
௫՜ଽశ

݂ሺݔሻ ൌ lim
௫՜ଽశ

ሺݔߣ ൅ 3ሻ ൌ ߣ9 ൅ 3 

β)   Έχουμε:  lim
௫՜ଽష

݂ሺݔሻ ൌ lim
௫՜ଽష

ଶ௫ିଵ଼
√௫ିଷ

, στο οποίο εμφανίζεται η απροσδιοριστία 
଴
଴
. Με 

χρήση συζυγούς παράστασης έχουμε: 

  lim
௫՜ଽష

ଶ௫ିଵ଼
√௫ିଷ

ൌ   lim
௫՜ଽష

ሺଶ௫ିଵ଼ሻ൫√௫ାଷ൯
൫√௫ିଷ൯൫√௫ାଷ൯

ൌ lim
௫՜ଽష

ሺଶ௫ିଵ଼ሻ൫√௫ାଷ൯
௫ିଽ

ൌ lim
௫՜ଽష

ଶሺ௫ିଽሻ൫√௫ାଷ൯
௫ିଽ

ൌ lim
௫՜ଽష

2൫√ݔ ൅

3ሻ ൌ 12 

οπότε,  lim
௫՜ଽష

݂ሺݔሻ ൌ 12 

γ)   Η ݂ είναι συνεχής στο ݔ଴ ൌ 9, αν και μόνο αν, ισχύει: 

lim
௫՜ଽశ

݂ሺݔሻ ൌ lim
௫՜ଽష

݂ሺݔሻ ൌ ݂ሺ9ሻ ฻ ߣ9 ൅ 3 ൌ 12 ฻ ߣ ൌ 1 



 

ΘΕΜΑ 3ο 

α)  Είναι: ݂΄ሺݔሻ ൌ ሺ2ݔଷ െ ଶݔ9 ൅ ݔߙ ൅ ሻᇱߚ ൌ ଶݔ6 െ ݔ18 ൅ ܽ  

β)   Έχουμε: ݂’ሺ1ሻ ൌ 6 െ 18 ൅ ߙ ൌ ߙ െ 12, και ݂ሺ2ሻ ൌ 2.8  െ 9.4 ൅ ߙ2 ൅  ߚ ൌ െ20 ൅
ߙ2 ൅  :οπότε ,ߚ

ቊ
݂ᇱሺ1ሻ ൌ 0

݂ሺ2ሻ ൌ 5
฻ ቊ

݂ᇱሺ1ሻ ൌ 0

݂ሺ2ሻ ൌ 5
฻ ቊ

ߙ െ 12 ൌ 0

െ20 ൅ ߙ2 ൅ ߚ ൌ 5
฻ ቊ

ߙ ൌ 12

ߚ ൌ 1
 

γ)  Για τις παραπάνω τιμές των α και β, έχουμε: ݂΄ሺݔሻ ൌ ଶݔ6 െ ݔ18 ൅ 12 ൌ 6ሺݔଶ െ ݔ3 ൅
1ሻ. Άρα: 

݂’ሺݔሻ ൌ 0 ฻ ଶݔ െ ݔ3 ൅ 1 ൌ 0 ฻ ቊ
ݔ ൌ 1

ݔ ൌ 2
 

Τα διαστήματα μονοτονίας φαίνονται στον επόμενο πίνακα: 

       
ଶݔ െ ݔ3 ൅ 1  +  ‐  + 

݂’ሺݔሻ  +  ‐  + 
݂ሺݔሻ       

ΘΕΜΑ 4ο 

α)  Έστω ݕ πλάτος του οικοπέδου σε μέτρα. Τότε το εμβαδό του οικοπέδου είναι: ܧ  ൌ
ݔ Αλλά από την εκφώνηση έχουμε .ݕݔ  ൅ ݕ ൌ 200 ฻ ݕ ൌ 200 െ  οπότε ο τύπος του ,ݔ
εμβαδού συναρτήσει μόνο του ݔ γράφεται: 

ሻݔሺܧ ൌ ሺ200ݔ െ ሻݔ ൌ െݔଶ ൅  ݔ200

β)   Είναι: ߃ᇱሺݔሻ ൌ ሺെݔଶ ൅ ሻᇱݔ200 ൌ െ2ݔ ൅ 200 ൌ െ2ሺݔ െ 100ሻ 

Άρα, ߃ᇱሺݔሻ ൌ 0 ฻ െ2ሺݔ െ 100ሻ ൌ 0 ฻ ݔ ൌ 100 

Επίσης, ܧᇱᇱሺݔሻ ൌ ሺെ2ݔ ൅ 200ሻᇱ ൌ െ2, οπότε ܧ’’ሺ100ሻ ൌ െ2 ൏ 0. Άρα στο ݔ଴ ൌ 100 
έχουμε τοπικό μέγιστο. Επομένως το εμβαδό γίνεται μέγιστο για ݔ ൌ 200 (μέτρα). 

γ)  ሺ100ሻܧ  ൌ െ10000 ൅ 20000 ൌ 10000 τετραγωνικά μέτρα. 
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